
টাকা-3 
 

অনুকলনৰ আৰু  িকছু সু : 
(1) ∫ = +  

মাণঃ আিম জােনা য,  
(sin ) = 1

√1 −  
   
এেতেক   ∫ √ = sin +  

(2) ∫ = − +  
মাণঃ আিম জােনা য,  

(cos ) = − 1
√1 −  

   
এেতেক   ∫ √ = −cos +  
[  ওপৰৰ দেুয়াটা সূ ৰ পৰা,  ∫ = +  

= − +  ] 
[ তলৰ চািৰটা সূ  িনেজ মাণ কিৰবৈল চ া কৰা ] 

(3) ∫ = +  
(4) ∫ = − +  

[  ওপৰৰ দেুয়াটা সূ ৰ পৰা,  ∫ = +  
 = − +  ] 

(5) ∫ = +  

(6) ∫ = − +  

[  ওপৰৰ দেুয়াটা সূ ৰ পৰা,  ∫ = +  
= − +  ] 
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অনুকলনৰ  প িত (Methods of Integration): 
কােনা এক ফলনৰ অনুকলন উিলয়াবৈল িকছু প িতৰ েয়াগ কৰা হয়। তেন িতিনটা প িতৰ 
িবষেয় এিতয়া আেলাচনা কিৰম। 
(ক) িত াপন প িত (Method of substitution): 
এই প িতত অনুকলনৰ সিুবধােথ অনুকলনৰ চলক সলিন কৰা হয়। তাৰ বােব নতুন আৰু 
পুৰণা চলকৰ মাজত সুিবধা হাৱাৈক এটা ফলনীয় স ক ধিৰ লাৱা হয়। 
ধৰা হওক, ∫ ( )  িনণয় কিৰব লােগ। অনুকলনৰ সুিবধা হাৱাৈক ধৰাহওক, = ( ) 
এটা  আৰু  মাজৰ ফলনীয় স ক। তে  অৱকল ল পাও ঁ = ( )  ।  
গিতেক 

∫ ( ) = ∫ ( ) ( )  
এই অনুকলনেটা উিলওৱাত যিদ এেকা অসুিবধা নহয়, তে  আিম এই প িতৰ সহায় লও।ঁ  
[ ইয়াত ( ) = ( )  ] 
 
Ex. িনণয় কৰা। 
(i) ∫  (ii) ∫ ( )   (iii) ∫ ( )  

(iv) ∫ √ +   (v) ∫ ( + )√ + +   

(vi) ∫    (vii) ∫   (viii) ∫ ( − )  

(ix) ∫    (x) ∫ √
   

 
Soln:  
(i)   

2
1 +  

= 2  
1 +  

=   

= 1 +  
⇒ = 2   

ধৰাহওক,  
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= log +  
= log  (1 + ) +  

 
(ii)   

∫ (log )  

= ∫ (log ) 1  
= ∫  
= 3 +  
= (log )

3 +  
 
(iii)   

sin sin(cos )  

= sin(cos ) (sin ) 
= sin  (− ) 
= − sin   
= −(− cos ) +  
= cos +  
= cos(cos ) +  

 
(iv)   

∫ √ +   
= √  1   

= log  
⇒ = 1   

ধৰাহওক, 

= cos  
⇒ = − sin  
⇒ − = sin  

ধৰাহওক, 

= +  
⇒ =   
⇒ = 1   

ধৰাহওক,  
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= 1 √   
= 1   

= 1  12 + 1 +  

= 1  32
+  

= 2
3  +  

= 2
3  ( + ) +  

 
(v)   

∫ (4 + 2) + + 1  
= ∫ 2(2 + 1) + + 1  
= ∫ 2 + + 1 (2 + 1)  
= ∫ 2√   
= 2   

= 2  12 + 1 +  

= 2 32
+  

= 4
3 +  

= 4
3 ( + + 1) +  

 

= 2 + + 1 
⇒ = (2 + 1)  

ধৰাহওক,  



অিনি ত অনুকলন 
 

Class Note prepared by Dr. Anjan Borgohain, Dhakuakhana College Page 5  

(vi)   
∫ 1 +   

= ∫  1
1 +   

= ∫   
= +  
= +  

 
(vii)   

∫ −
+   

= ∫ ( − )
+   

= ∫
12  

= 1
2 ∫  

= 1
2 log +  

= 1
2 log( + ) +  

 
(viii)   

∫ tan (2 − 3)  
= ∫ tan   12   

= 1
2 ∫ tan    

= 1
2 ∫ (sec − 1)   

= 1
2 (tan − ) + ′ 

= tan−1  
⇒ =   1

1 + 2   

ধৰাহওক,  

= 2 + −2  
⇒ =   2 2 + (−2) −2   
⇒ =   2 2 − −2   
⇒ 2 − −2  =  1

2  

ধৰাহওক,  

= 2 − 3 
⇒ =   2  
⇒ =  1

2   

ধৰাহওক,  



অিনি ত অনুকলন 
 

Class Note prepared by Dr. Anjan Borgohain, Dhakuakhana College Page 6  

= 1
2 tan(2 − 3) − (2 − 3 + ′ 

= 1
2 tan(2 − 3) − 2 + 3

2 + ′  
= tan(2 − 3) − 2 +  

 
(ix)   

∫ cot  log sin   
= log sin  (cot ) 
=  

= 2 +  
= (log sin  )

2 +  
 

(x)   
∫ √tan

sin cos    

= ∫ sin / cos
sin cos    

= ∫ 1
sin cos  

  

= ∫ sec
sin cos   sec  

  

= ∫ sec
sin / cos  

  

= ∫ sec
tan  

  
 

য’ত  = + ′ 

= log sin   
⇒ =  1

sin cos  
⇒ =  cot   

ধৰাহওক,  
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= ∫  
 

  

= ∫  
 
 

= 1
√    

= 2√ +  
= 2√tan +  

= tan  
⇒ =  sec2   

ধৰাহওক,  

 


